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Abstract

Lo scopo di questo lavoro & quello di fornire all’utente
uno strumento per verificare il suo grado di preparazione
realtivamente alle EQUAZIONI E DISEQUAZIONI ESPO-
NENZIALL
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1. Equazioni esponenziali

In questa sezione sono presentati esercizi a risposta multipla che
riguardano le equazioni esponenziali

Ogni domanda prevede risposte diverse, una soltanto & quella cor-
retta. Per cominciare un qualsiasi esercizio, bisogna selezionarlo
cliccando su ”Inizio test” e dunque cliccare sulla casellina che si
ritiene corrisponda alla risposta corretta.

Alla fine dell’esercizio, cliccando su ”Fine test” il programma pro-
cedera ad indicare il numero di risposte corrette date ed eventual-
mente a correggere quelle errate.

Inizio Quiz

1. Per quali valori di x si ha 2% = 07
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2. Qual’e la soluzione del’equazione esponenziale 4% = 87
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[

Il
Wi W ojee

. Trovare le soluzioni dell’equazione esponenziale 32-8% = 93z+1

. Per quale valore di x si ha:

a2m—1 AL a2:r+1 — CL3 AL (1,5?
(a) x=-2

(b) x=2

(¢) Per nessun valore di x
(d) Per tutti i valori di x

. Risolvere ’equazione

2743 = 4. 373



. Risolvere ’equazione esponenziale:
2VEH2 4 92-VE = 17

(a )X 4
(b) z =
(c) x
(d) L equazione ¢ impossibile

. Qual’e la soluzione dell’equazione:

3@71 — 71+.’L‘

(a) L’equazione & impossibile
_ log7+log3

(b) &= lgg3—lgg7

(c) x=1
_ log7—log3

(d) z= 1§§3+12§7



8. Per quale valore della variabile x risulta: 52% - 33+! = 2025

()Xl

(( )) _ 3log3+2logh
€ — 2log5—3log3
(d) Nessuna dele risposte precedenti € corretta

Fine Quiz

Se hai risposto erroneamente alle domande puoi verificare la tua
preparazione consultando pagine teoriche relative agli argomenti
trattati in questa sezione del test.

Per visualizzare le pagine teoriche clicca su
RIFERIMENTI TEORICI

RIFERIMENTI TEORICI 1. Vai alle pagine di teoria
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2. Disequazioni esponenziali

In questa sezione sono presentati esercizi a risposta multipla che
riguardano le disequazioni esponenziali.

Ogni domanda prevede risposte diverse, una soltanto & quella cor-
retta. Per cominciare un qualsiasi esercizio, bisogna selezionarlo
cliccando su ”Inizio test” e dunque cliccare sulla casellina che si
ritiene corrisponda alla risposta corretta.

Alla fine dell’esercizio, cliccando su ”Fine test” il programma pro-
cedera ad indicare il numero di risposte corrette date ed eventual-
mente a correggere quelle errate.

Inizio Quiz
1. Qual’e la soluzione della disequazione esponenziale

272 _4.97 >
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2. Quali valori di x soddisfano la disequazione:

z>1



3. Quando ¢ soddisfatta la disequazione esponenziale:

2—3}2-‘1-532 Z 2—6

-1<x<6



4. Per quali valori di x risulta verificata la disequazione:

377 38 5

x#0

r< -7 e —-1<z<0

—T7<x<1l ed x>0

z >0



5. Per quali valori di x risulta verificata la disequazione:

3224+ 6<5-3°
(a)
2<xr<3
(b)
r<2 e >3
(c)
logs2 <2 <1
(d)

z<logs2 ed x>1

Fine Quiz



Se hai risposto erroneamente alle domande puoi verificare la tua
preparazione consultando pagine teoriche relative agli argomenti
trattati in questa sezione del test.

Per visualizzare le pagine teoriche clicca su
RIFERIMENTI TEORICI

RIFERIMENTI TEORICI 2. Vai alle pagine di teoria



Riferimenti teorici

Riferimenti teorici 1.

Si chiama equazione esponenziale ogni equazione in cui 'incognita
x compare come esponente di una o piu potenze.
I casi piu semplici di equazioni esponenziali sono due:

1 caso: af®) =a9*)  cona >0

Si Ricorda che la condizione a > 0 va imposta perche una potenza
ad esponente reale ha senso solo se la base ¢ un numero reale pos-
itivo.

Poiche in questo caso abbiamo un’uguaglianza fra due potenze con
la stessa base, 'uguaglianza sussiste solo se anche gli esponenti
coincidono, cioe f(z) = g(z)

@ 9@ 40

f(z) = g(x)
2 caso: /@) =b/®)  cona#b a>0 b>0



Poiche la potenza di un numero reale positivo € sempre maggiore
di zero, b/(*) £ 0 Vz € R, quindi posso dividere ambo i membri
per b/ (@)

ol @ pf)
W@ = 5@
of @

o 1

Ol

0
Poiche ogni numero elevato a zero fa uno, (%) =1, si ha:

)" =)
f)=0

In conclusione un’equazione esponenziale del secondo tipo si risolve
come:

of @) = pf@)
flz)=0



Esercizio 1. L’equazione
2% =0

€ impossibile perche la potenza reale di un numero positivo e sem-
pre positiva, Vx eR 2% #0

Esercizio 2

4* =8
(22)1 — 23

n
Per la proprieta delle potenze (am) =a™" sl ha

(22) = 22 quindi:

221223
2r =3
x §
2



Esercizio 3

3278I — 93l‘+1

32(1—42) _ <32) R

n
Per la proprieta delle potenze (am) =a"" | si ha:

32(1—4:6) = 32(3ZE+1)
2(1 — 4z) = 2(3z + 1)
1—4z =3z +1

Tr =0

z=0



Esercizio 4
@21 4 2o+l _ g3 4 o5

m—+n n

Per la proprieta delle potenze a =a"-a

a2$'a71+a2z.a:a3*a5
aQw(a_l + a) =a? (1 + a2)

Poiche a=™ = L si ottiene:

a’n’
a2“”<£ + a) = a3(1 + a2)
2
a2z<1+Ta> _ a3(1 +a2)

Al secondo membro moltiplico e divido per a:

1
a2:”(—+a) =a3-g-(1+a2
a

a
a2Z(1+a2) :a4(1+a2)
a a
02" = g
20 =4
B=2

, si ha:

)



Esercizio 5

2773 =64
2I+3 _ 26 .

Divido ambo i membri per 2°:

2x+3 26
T =
Poiche a™~" = a™ + a™, si ottiene:

3m73

3%—3

31:—3

2Z+376 — 31:73

2x—3 _ 3%—3

Dividendo ambo i membri per 3%~3:

21—3 3x—3

3w—3 _-3z—3

Poiche a™ + 0" = (a + b)", si ha:

Qs



0
Poiche ogni numero elevato a zero fa uno, (%) = 1, quindi:

- 6-

r=3



Esercizio 6
2vEF2 4 92-VE = 17

Bisogna imporre > 0 perche altrimenti /z non sarebbe un
valore reale.
Poiche a™t™ = a™ - a™, si ha:

ovVEt2 | 92-VE — 17

VT .92 4 92.27VE = 17

4.2VF 4 4.27V" =17
Poiche a™" = aln , si ottiene:

1

2\/5=17

4.2V% 1 4.



Pongo y = 2VZ, si avra allora:
1
dy+4. - =17
Y

4
dy+-—17=0
y

4> — 1Ty +4=0

174++/289—-64 17+15
8 -8

Y12 =

_ 17415 _ 32 _ 4.
n=g-=%5=4

Poiche y = 2V% si ha 2V7% = 4, ciod 2V* = 22 dacui/z = 2,z = 4.
_17-15 _ 2 _ 1.

Y2o="%" =87 1>

Poiche y = 2V7 si ha 2% = 1, cioe 2V = 471, da cui 2y/7 = 272,

V& = —2, impossibile.

L’unica soluzione & dunque x = 4




Equazioni esponenziali risolvibili coi logaritmi

Alcune equazioni esponenziali si possono risolvere applicando il
logaritmo ad entrambi i membri e sfruttando le proprieta dei log-
aritmi.

Esercizio 7. Per risolvere I’equazione

390—1 _ 71+x

applico il logaritmo ad entrambi i membri:
log3°~! = log 7'
(x—1)log3 =log 7+ xlog7
x(log?) = log7) =log 7 +log3

- log 7 + log 3
~ log3 —log7



Esercizio 8. Analogamente, applicando il logaritmo

521‘ . 33IE+1 = 2025

log (5% : 33”1) — log 2025

log 52% + log 33! = log(9? - 5%)

221log5 + (3z + 1) log 3 = log 3* + log 52
2z logh + 3xlog 3 + log3 = 4log 3 + 2log 5

ac(2log5+3log3) = 3log3 + 2logb
ap =1

Per tornare alla simulazione del test clicca su
RIFERIMENTI TEORICI Riferimenti teorici 1



Riferimenti teorici 2.
Disequazioni esponenziali

Una disequazione esponenziale € una disequazione in cui 'incognita
x compare come esponente di una o piu potenze.

Studiando il grafico della funzione esponenziale f(x) = a® si vede
che :

Se a>1 <y = < a¥
>y = a® > a¥

Se 0<a<l z <y = a® > a¥
T>y = *<a¥

Tenendo conto di questi schemi e possibile trasformare una dise-
quazione esponenziale in una disequazione di altro tipo.



Esercizi
Esercizio 9
272 _4.2% >0
272 _92.9% >
2—2$ Z 22 . 9T
92z % 9z+2

La base 2 (che ¢ maggiore di 1) quindi passando alla diseguaglianza
tra gli esponenti non si deve cambiare il verso.

—2x>2+x
3xr+2<0

:E<—2
- 3



Esercizio 10

La base % (che & compresa fra 0 e 1 ) quindi passando alla dis-

eguaglianza tra gli esponenti bisogna cambiare il verso.

20 < x
<0



Esercizio 11
2—x2+530 Z 2—6

La base 2 (che & maggiore di 1 ) quindi passando alla diseguaglianza
tra gli esponenti NON bisogna cambiare il verso.

—:1724—51’2—6
—224+52+6>0

22— 52 -6<0 (valori interni)

Le radici del polinomio sono:

5+25+24 5x7
2 T2

T2 =

T = 6
To — —1
La soluzione della disequazione ¢ allora: —1 < x < 6



Esercizio 12 .
37% —3°T8 >0

NB: condizione di esistenza ¢ x # 0

375 > 3ot8

La base 3 (che & maggiore di 1 ) quindi passando alla diseguaglianza
tra gli esponenti NON bisogna cambiare il verso.

7
——>z+8
X

7
———z—-8>0
a5
—7—2? -8z
a5
2?2+ 8+ 7
== <
X

>0

0

Studiamo il segno del numeratore:

22 +82+7>0 (valori esterni)



Le radici del polinomio sono:

—8+464—-28 —8+6

1.2 = 2 2
Tr1 = —1
To = —7

Quindi 22 + 8z +7>0perz < -7 e x> —1
Studiamo il segno del denominatore: x > 0
Il segno della funzione sara allora:

. . 2
Quindi : £ < ) perz < —Te -1 <2 <0



Esercizio 13
3% 4+ 6<5.3"
2
(3m) 46-5-3°<0

Poniamo y = 37

> +6—5y<0
y? —5y+6 <0 (valori interni)

Le radici del polinomio sono:

5+25—24 5%1
2 2

x1,2 =
r1 = 2

{E2:3

Quindi y? — 5y +6 <0 per 2 <y <3
Poiche y = 3” si ha 2 < 3" < 3, ossia

2< 3"
3 <3



3> 2
37 < 3!
x > logs 2
<1

In conclusione la soluzione €: logs2 < x < 1

Riferimenti teorici 2
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